
 
 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΗΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΗΣ  ΕΞΕΤΑΣΗΣ  ΣΤΟ ΜΑΘΗΜΑ : 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

 
Θέμα 1ον 
 
   α). Να γράψετε την εξίσωση του κύκλου που έχει κέντρο Κ ( χ0 , y0 ) και ακτίνα  ρ . 
                Μονάδες 4 
   β). Πότε η εξίσωση  χ2 + y2 + Αχ + Βy + Γ = 0  παριστάνει κύκλο ; 
  Μονάδες 3 
   γ). Να αποδείξετε ότι η εφαπτομένη ( ε ) του κύκλου C : χ2 + y2  = ρ2  , σε ένα σημείο        
Α ( χ1 , y1 ) , έχει εξίσωση  χχ1 + yy1 = ρ2  . 
  Μονάδες 10 
   δ). Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας την ένδειξη  ,            
Σωστό ή Λάθος . 
α) η ευθεία που περνά από τα σημεία : Α ( χ1 , y1 ) και Β ( χ2 , y2 ) , έχει εξίσωση :                 

y – y1  = 
y1 – y2 
 x1 – x2

 ( x – x2 ) x1 ‡ x2  

β) Η εξίσωση : 
2 
 3 χ2 + 

1 
 5 y2 = 

3 
2  παριστάνει έλλειψη 

γ) Αν           a a ό ίβ γ τ τε ε ναι β γ= =
r ur uur r ur r
� �  

δ) Η εξίσωση   χ2 + y2 + α = 0  με α > 0 παριστάνει κύκλο .            
  Μονάδες 8 
 
Θέμα 2ον 

 Για τα διανύσματα ( ) ,  δίνεται 1 , 2 καί  , 
3

a a a πβ β β= = =
uur uurr ur r ur

  .             

Έστω τα διανύσματα   u = 2  + 3  καί v =  - 2a aβ β
r r ur r r ur

 .Να  υπολογίσετε :  

α)  Το εσωτερικό γινόμενο   α   β  •
r r

 Μονάδες 5 

β)  Τα μέτρα  u   ,  v  
r r

 των διανυσμάτων    u , v  
r r

 
 Μονάδες 8 

 γ)  Το εσωτερικό γινόμενο   u   v  •
r r

 Μονάδες 7 

δ)  Το συνημίτονο της γωνίας των διανυσμάτων    u , v  
r r

 
 Μονάδες 5 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

έμα 3ον 

α βρεθεί η εξίσωση της ευθείας η οποία διέρχεται από τα σημεία τομής των ευθειών           
 = 11 και ε2: 2χ – 3y = - 21 και  

) και είναι παράλληλη με την ευθεία : χ + 2y = 0 

  
Μονάδες 6 

)  σχηματίζει με τον χ΄χ γωνία 45  
Μονάδες 6 

) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου  που σχηματίζει η ευθεία ( ε1 ) , 

ίνεται η εξίσωση χ + y  + 6μχ +8λy =  0 , όπου μ , λ πραγματικοί αριθμοί διά
ηδενός  . Να δείξετε ότι :  

ε τιμή των λ , μ η παραπάνω εξίσωση παριστάνει κύκλο . 

ν αρχή των αξόνων Ο ( 0 , 0 )  
Μονάδες 8 

)  όλοι οι κύκλοι που ορίζονται από την εξίσωση : χ  + y  + 6μχ +8λy =  0  με  0  

                                                                                                                                                  
        

την ΚΟΛΛΑ σας , και όχι στην φωτοτυπία. 
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Ν
ε1: 3χ +4y
α
 Μονάδες 6 
β) είναι κάθετη στην ευθεία : 3χ - y + 5 = 0
 

0γ
 
δ
 με τους άξονες χ΄χ και y΄y  
 Μονάδες 7 
 
Θέμα 4ον 

2 2Δ φοροι του 
μ
α)  για κάθ
 Μονάδες 8 
β) ο κύκλος διέρχεται από τη
 

2 2γ  3μ + 2λ  =
έχουν τα κέντρα τους στην ευθεία  y  = - 2χ  
  Μονάδες  5 
Τα θέματα  είναι όλα  ΙΣΟΔΥΝΑΜΑ . ( Να δικαιολογήσετε  oλες τις απαντήσεις σας )   
Όλες οι απαντήσεις πρέπει να γραφούν σ
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