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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΔΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΔΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΔΥΘΥΝΣΗΣ 

2Ο ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ – ΘΔΜΑΤΑ (Κεφάλαιο 1, 2, 3) 

 

ΘΔΜΑ Α 

1. Να απξδείνεςε όςι αμ μια ρσμάοςηρη f  είμαι παοαγωγίριμη ρ’ έμα ρημείξ  0x , ςόςε 

είμαι και ρσμευήπ ρςξ ρημείξ ασςό. 

Μονάδες 10 

2. Πόςε δύξ ρσμαοςήρειπ  f  και  g  λέγξμςαι ίρεπ; 

                                                                                                                 Μονάδες 5 

3. Να υαοακςηοίρεςε ςιπ παοακάςω ποξςάρειπ ραμ ωρςό () ή Λάθξπ (Λ): 

(1) Αμ η ρσμάοςηρη f  δεμ είμαι παοαγωγίριμη ρςξ 0x , ςόςε η f  δεμ είμαι 

ρσμευήπ ρςξ 0x .                                                                          

(2) Αμ η ρσμάοςηρη f  δεμ είμαι ρσμευήπ ρςξ 0x , ςόςε η f  δεμ είμαι 

παοαγωγίριμη ρςξ 0x .                                                                        

(3) Αμ δεμ σπάουξσμ ςα όοια ςωμ ρσμαοςήρεωμ f  και g  ρςξ 0x , ςόςε, δεμ 

μπξοεί μα σπάουει ςξ όοιξ ςηπ ρσμάοςηρηπ f g  ρςξ 0x .                                                          

(4) Αμ σπάουξσμ ρςξ ςα όοια 
0x x

lim f (x)  και 
0x x

lim(f (x) g(x)) , ςόςε σπάουει και 

ςξ όοιξ ςηπ g  ρςξ 0x .                                                                                                                            

(5) Αμ 
xf (x) x , x 0 , ςόςε 

x 1f (x) x x       

Μονάδες 10 

 

 

ΘΔΜΑ Β 

Έρςω ξι μιγαδικξί αοιθμξί z x yi , με x, y  και 
z 2i

w , z 1
z 1

.    (I) 

1. Αμ Α, Β και Μ είμαι ξι εικόμεπ ςωμ μιγαδικώμ -1, 2 i  και z  ρςξ μιγαδικό επίπεδξ 

αμςιρςξίυωπ, μα απξδείνεςε όςι 
MB

w
MA

. 

Μονάδες 8 
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2. Αμ w 1 2i , μα βοείςε ςξ μιγαδικό z.  

Μονάδες 7 

3. Αμ η εικόμα ςξσ μιγαδικξύ αοιθμξύ z x yi ρςξ μιγαδικό επίπεδξ κιμείςαι ρςξμ 

κύκλξ με κέμςοξ Α (-1, 0) και ακςίμα 
5

ρ=
2

, μα βοείςε ςημ καμπύλη ρςημ ξπξία αμήκξσμ 

ξι εικόμεπ ςξσ μιγαδικξύ αοιθμξύ w  ςηπ ρυέρηπ  (Ι). 

Μονάδες 10 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Δίμεςαι η ρσμάοςηρη 
2 2 x

1 x 1
       ,       -1 x<0

xf (x)
1

ln(x e) 2 ( )e   ,  x 0
2

 

όπξσ , . 

 

1. Αμ η ρσμάοςηρη f  είμαι ρσμευήπ ρςξ 0x 0 , μα βοείςε ςιπ ςιμέπ ςωμ  και  . 

Μονάδες 8 

2. Αμ  = 1 και  =0 ,  

              α) Να σπξλξγίρεςε ςξ όοιξ 
x 1

f (x) 1
lim

x 1
.         

                                                                                                                Μονάδες 5 

              β) Να απξδείνεςε όςι η γοατική παοάρςαρη ςηπ f  ςέμμει ςξμ θεςικό  

                   ημιάνξμα Ox  ρε έμα ςξσλάυιρςξμ ρημείξ. 

                                                                                                                 Μονάδες 6 

              γ) Να σπξλξγίρεςε ςξ όοιξ 
x 0

1
lim xf (x)

x
.                         

         Μονάδες 6 
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ΘΔΜΑ Δ 

Έρςω μια ρσμάοςηρη f   παοαγωγίριμη ρςξ , ςηπ ξπξίαπ η γοατική παοάρςαρη fC  

διέουεςαι από ςξ ρημείξ Α(0,1). 

1. α) Να σπξλξγίρεςε ςξ 
2

x 0

f (x ) 1
lim

x
 

Μονάδες 4 

β) Να απξδείνεςε όςι  
2

x 0

f (2x) 1
lim 4f (0)

x
 

Μονάδες 4 

2. Αμ επιπλέξμ για ςημ f  ιρυύει, 
2 2f (x) 4f (x) x 3  για κάθε x , μα βοείςε ςξμ 

ςύπξ ςηπ. 

Μονάδες 7 

3. Αμ 
2f (x) 2 x 1,  x  

α) Να βοείςε ςιπ ενιρώρειπ ςωμ εταπςξμέμωμ ςηπ fC , ξι ξπξίεπ διέουξμςαι από ςξ  

 ρημείξ 
3

0,
2

. 

Μονάδες 6 

β) Έρςω ρημείξ Μ ςηπ fC  με θεςική ςεςμημέμη. Αμ η ςεςμημέμη ςξσ Μ 

απξμακούμεςαι από ςημ αουή ςωμ ανόμωμ Ο με ςαυύςηςα 2cm / sec , μα βοείςε ςξ 

οσθμό μεςαβξλήπ ςξσ εμβαδξύ ςξσ ςοιγώμξσ ΟΑΜ. 

Μονάδες 4 

 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΧΙΑ 


