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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΙ ΣΤΟΙΧΔΙΑ ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗΣ ΓΔΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΔΙΑΣ 

2ο ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ – ΔΝΔΔΙΚΤΙΚΔΣ ΑΠΑΝΤΗΣΔΙΣ (Κεφάλαιο 1, 2) 

 

 

ΘΔΜΑ Α 

1. Έυξσμε  
 

  F x h F x f (x h) g x h f (x) g x   f (x h) f (x)  g(x h) g(x)   

 

και για h 0  βοίρκξσμε ςξ πηλίκξ 
F x h F x f x h f x g x h g x

h h h
  

 

επξμέμωπ 
h 0 h 0 h 0

F x h F x f x h f x g x h g x
lim lim lim f x g x

h h h
 

 

άοα f x g x f x g x  

 
2. 

α) Σξ εμβαδόμ ςξσ υωοίξσ πξσ ξοίζεςαι από ςξ πξλύγωμξ ρσυμξςήςωμ και ςξμ ξοιζόμςιξ 
άνξμα είμαι ίρξ με ςξ άθοξιρμα ςωμ ρσυμξςήςωμ, δηλαδή με ςξ μέγεθξπ ςξσ δείγμαςξπ . 
 
β) Διακριτές λέγξμςαι ξι πξρξςικέπ μεςαβληςέπ πξσ παίομξσμ μόμξ μεμξμωμέμεπ ςιμέπ  
Συμεχείς λέγξμςαι ξι πξρξςικέπ μεςαβληςέπ πξσ μπξοξύμ μα πάοξσμ ξπξιαδήπξςε ςιμή 

από έμα διάρςημα ποαγμαςικώμ αοιθμώμ , . 

 
3. α) ωρςό 
 

β) Λάθξπ 
 
γ) ωρςό 

 
δ) ωρςό 
 
ε) ωρςό 

 

 

ΘΔΜΑ Β 

α) Η f  έυει πεδίξ ξοιρμξύ ςξ  ωπ πξλσωμσμική. 
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Αμ για μια ρσμάοςηρη f  ιρυύξσμ 0f x 0  με 0x ,  και αλλάζει ποόρημξ αοιρςεοά και 

δενιά η ποώςη παοάγωγξπ f  ςόςε η f  παοξσριάζει ακοόςαςξ για 0x x , δηλαδή εκεί πξσ 

μηδεμίζεςαι η f  έυξσμε πιθαμό ακοόςαςξ. 

Η παοάγωγξπ ςηπ f  είμαι η f x 2 x  για κάθε x . 

Θα έυξσμε κας’ αουάπ f 2 0 2 2 0 4 0 4 , (1) 

Δπειδή η ρσμάοςηρη έυει ρςξ ρημείξ με ςεςμημέμη 0x 2  ςξπικό ακοόςαςξ ίρξ με 1 η 

γοατική ςηπ παοάρςαρη θε διέουεςαι από ςξ ρημείξ A( 2,1)  ξπόςε θα έυξσμε 

2
f 2 1 2 2 5 1 4 2 4 2 2 , (2) 

Η 
1 1

2 2 4 2 2 2 1 4  

Άοα έυξσμε ςη ρσμάοςηρη 
2f x x 4x 5 . 

Θα ενεςάρξσμε ςώοα αμ η ποώςη παοάγωγξπ f  αλλάζει ποόρημξ αοιρςεοά και δενιά ςξσ 

0x 2 . 

Έυξσμε όςι f x 2x 4  

f x 0 2x 4 0 2x 4 x 2  

Η μξμξςξμία και ςα ακοόςαςα ςηπ f  ταίμξμςαι ρςξμ παοακάςω πίμακα: 

 

Άοα η f  αλλάζει ποόρημξ αοιρςεοά και δενιά ςξσ 0x 2 , άοα ξι ςιμέπ 1, 4  είμαι 

δεκςέπ. 

 

β) Για 1 και 4  έυξσμε 
2f x x 4x 5  για κάθε x . 

Δίμαι f x 2x 4  για κάθε x   
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Η ενίρωρη ςηπ εταπςξμέμηπ θα είμαι ςηπ μξοτήπ (ε): y x  με f (2) 8, ξπόςε η 

εσθεία γίμεςαι (ε): y 8x . 

Ατξύ όμωπ ςξ ρημείξ A 2,f 2 (2,17)  αμήκει ρςημ εσθεία (ε) θα ιρυύει: 

17 8 2 1 

Άοα η ζηςξύμεμη εταπςξμέμη είμαι (ε): y 8x 1. 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

α) Για x 3  έυξσμε 

23 2
2

x 3 x 2x 15x x 21x 45
f (x) x 2x 15

x 3 x 3
. 

Δπξμέμωπ 
2 2

x 3 x 3
limf (x) lim x 2x 15 3 2 3 15 0 . 

Δπίρηπ f (3) 16 s 2 x. 

Ατξύ η ρσμάοςηρη f  είμαι ρσμευήπ ρςξ 0x 3 , θα ιρυύει: 
x 3
limf (x) f (3) , δηλαδή 

16 s 2 x 0  (1). Οπόςε έυξσμε: 

s 2
0 16 s 2 x 16 s 2 x CV 0,125 12,5%

16x
. 

Δπειδή CV 12,5% 10%  ρσμπεοαίμξσμε όςι ςξ δείγμα δεμ είμαι ξμξιξγεμέπ. 

 

β) Δπειδή ςξ ρημείξ 4,3s  αμήκει ρςη γοατική παοάρςαρη ςηπ ρσμάοςηρηπ f  θα ιρυύει:  

2f (4) 3s 4 2 4 15 3s 9 3s s 3 .(2) 

Από ςξ α) εοώςημα έυξσμε ςη ρυέρη (1) 
(2)

16 s 2 x 0 16 3 2 x 0 x 24 . 

 

γ)  i. 

 Οι παοαςηοήρειπ ςηπ μεςαβληςήπ X  ακξλξσθξύμ καμξμική καςαμξμή. 

 Γμωοίζξσμε όςι αμ έυξσμε καμξμική καςαμξμή ςόςε η ςσπική απόκλιρη έυει ςιπ 

παοακάςω ιδιόςηςεπ όπωπ ταίμξμςαι ρςξ ρυήμα. 
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Από β) εοώςημα βοήκαμε όςι x 24, s 3άοα θα έυξσμε 
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 Σξ 
100% 95%

2,5%
2

 είμαι ςξ πξρξρςό ςωμ παοαςηοήρεωμ πξσ έυξσμ ςιμή 

μικοόςεοη από ςξ x 2s 18, άοα θα ιρυύει 
2,5

5 2,5 500 200
100

. 

ii.  

 Σξ πξρξρςό ςωμ παοαςηοήρεωμ πξσ βοίρκξμςαι ρςξ διάρςημα 21,30  είμαι 

68% 13,5% 81,5% (βλέπε ρυήμα 1) 

 Άοα ςξ πλήθξπ ςωμ παοαςηοήρεωμ πξσ βοίρκξμςαι ρςξ διάρςημα 21,30 είμαι 

81,5
200 163

100
. 

 

δ) Θεωοξύμε ςιπ ςιμέπ iy , i 1,2, , v  με i iy t c, i 1,2, , v , ξπόςε από ςημ εταομξγή 

3 ρελίδα 99 ςξσ ρυξλικξύ βιβλίξσ θα έυξσμε, μέρη ςιμή y x c  και 
ys s . 

Σξ δείγμα ςωμ παοαςηοήρεωμ πξσ ποξκύπςξσμ για μα είμαι ξμξιξγεμέπ θα ποέπει μα ιρυύει 

ys1 1 3 1
CV 24 c 30 c 6

10 10 24 c 10y
 . 

Άοα η ελάυιρςη ςιμή ςξσ c  είμαι ςξ 6. 

 

 

ΘΔΜΑ Δ 

α) Δίμαι 
2f (x) 3x 2 3  για κάθε x , με 0 . 

Η ζηςξύμεμη εταπςξμέμη ςηπ γοατικήπ παοάρςαρηπ ςηπ f , ρςξ ρημείξ A(1,f (1))  θα έυει 

ενίρωρη y x  με , , με f (1) 3 2 3 2 . 

Οπόςε η ενίρωρη ςηπ εσθείαπ γίμεςαι y 2 x . 

Δπειδή ςξ ρημείξ A(1,f (1)) (1,3 )  αμήκει ρςημ εταπςξμέμη θα ιρυύει: 

3 2 . 

Άοα η ζηςξύμεμη ενίρωρη θα είμαι η y 2 x , με 0 . 
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β)  i. Από ςημ ενίρωρη ςηπ εταπςξμέμηπ ποξκύπςει η ρυέρη i iy 2 x , με 0  και

i 1,2,..., . 

Για ςη μεςαβληςή i iz 2 x , i 1,2, ,  θα έυξσμε ρύμτωμα με γμωρςή εταομξγή ςξσ 

βιβλίξσ όςι η μέρη ςιμή z και η ςσπική απόκλιρη zs  θα είμαι: 

z 2 x  και z x xs 2 s 2 s . 

Ομξίωπ για ςη μεςαβληςή i iy z  , i 1,2, , , θα έυξσμε όςι η μέρη ςιμή y και η 

ςσπική απόκλιρη 
ys  θα είμαι: 

y z  και y zs s .  

ξπόςε θα έυξσμε y 2 x  και x
y x

y

s 1
s 2 s

s 2
. 

 

ii. Ατξύ y 2 x  και x 2 , ςόςε y 5 . 

Έυξσμε 

x
(i)

x x x

yy yy

s

CV s y s y 1 5 5x 1
sCV s 2 2 4s x x

y

. Οπόςε y xCV CV  

Άοα μεγαλύςεοη ξμξιξγέμεια έυει ςξ δείγμα ςωμ ςεςαγμέμωμ. 

 

iii. Δίμαι 
(i)

x
x y

y

s 1 1
s 5 s 5 5

s 2 10
. 

Για 
1

10
  έυξσμε 

1 1
y 5 5 y 0,5

10 2
. 


